Ejemplo de un ler Examen Parcial de Introduccién al Calculo
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Referencia: http://canek.azc.uam.mx/Calculol /Parciall/S00/Par3400.pdf

1. Sean las funciones:

_ 2 .
f @) = 3222:g(a) = 4942 h(a) = £22 y 1 (2) = =83,
(a) Obtener (fog)(z)y (hl) (z) reduciendo las expresiones a su minima expresion.
RESPUESTA.
. | p(dmt2) _ AER)e _ (Mmg) s | Seesen | s
(fog) (.’,E) - f(g (LL')) - f (7213) - (fa;%3)+4 = (Ei£§)+4 = 4.7:+21—j§:—z:1:+3) = 4z+z;§z+12 =
122+6+422—6
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(hl) (z) = h(2)l (z) = 5557 =2 — 2.

Obtener los dominios de (f o g) (z) y (hl) (x).
RESPUESTA.
Como (f o g) (z) = x, su dominio es R.

Como (hl) (x) = x — 2, su dominio es R.

2. Resolver la siguiente desigualdad x > %xz — 2x.
RESPUESTA.
T > %xQ — 2x,
0> %xQ —3x, 0 > 22 — 62 = x (z — 6), las raices son 0 y 6.
abajo,

el intervalo es [0, 6] .

Como es una pardbola que abre hacia
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3. Sea la funcién:
R p— -3 <x <0,
f(x){ %x—i—% 0<z<3.



(a)

(b)

Hacer un bosquejo de la grafica de f (z).

RESPUESTA.
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Determinar el dominio, las raices (ceros) y el rango de f (z).

RESPUESTA.

El dominio de f es [—3,0) U (0, 3].
Las raices son -1 y 0.

El rango de f [—6,2].

Encontrar los intervalos donde f (z) crece y donde decrece.
RESPUESTA.

f crece en [—3,—%}
f decrece en [f%,()
f crece en (0, 3].

)

Determinar si f (x) es una funcién par o impar.
RESPUESTA.
No es par y no es impar.

Hacer el bosquejo de la grafica de g (z) = f(x +2) y h(z) = f (z) + 3.
RESPUESTA.
9@ =f @+ =

La grafica de g es

—(z+2°—(z+2) —3<(z+42)<0,
+

_f —a? -5z -6
i(z+2)+13 0<(z+4+2)<3
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-5 <x < -2,
—2<z <1



22—z -3<(z+2)<0, —22—2+3 -3<(z+2)<0,
h(x)f(x)%{ lp4+1 O<(§c+2))§3. +3{ lp+143 0<(§:+2))§3.
—2?—x+3 -3<(r+2)<0,
{ i+ 0<(z+2)<3.
La grafica de h es
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4. Una cuerda de 30 cm de longitud debe cortarse en dos partes. Con una de ellas se formard un cuadrado
y con la otra una circunferencia. Expresar el drea total que forman las figuras geométricas en funcién
del corte = en la cuerda.

RESPUESTA.

Las partes son x y 30 — x.

2

Tomando x para la circunferencia: 27r = x, de donde r = =-. El drea del circulo es 7r<, sustituyendo

r, se tiene C' (z) = 7 (%)2 = L2,

Por otro lado, el cuadrado tiene perimetro 4d = 30 — x, de donde d = %. El area del cuadrado es

d?, sustituyendo d, se tiene A (z) = (304—55)2.

El drea total T'(z) = a2 + (?’QT_I)Q .



