1112042 Introduccién al Célculo GRUPO CAT83 TRIMESTRE 23P
Jueves 7 y viernes 8 de septiembre . Sesiones: 17 y 18.

Clase de anterior

Solucion del ler examen parcial, entrega calificaciones y revisién del examen por los alumnos.
Funciones polinomiales.

Funcién Racional, divisién de polinomios y puntos fijos y removibles.

Clase de Hoy

Limite en un punto y Tarea obligatoria 3.

La clase anterior termina con en concepto de aproximarse por la derecha y por la izquierda a un punto.
Sea v un valor real dado.

x — v~ significa que nos acercamos a v por la izquierda.

x — v™T significa que nos acercamos a v por la derecha.

El cual usamos para la funcién j(z) = fwfg) (lineas roja)
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En el caso de la grafica de j observe que se tiene lo siguiente:
Cuando z — 0~ la funcién j(z) — —oo (se lee tiende a menos infinito).
Cuando z — 0% la funcién j(z) — oo (se lee tiende a infinito).
Lo cual dijimos significa que como los limites son diferentes la funcién es discontinua en 0 (que es una discon-
tinuidad fija o esencial de la funcién j).
Para escribir los anterior se usa la notacién de limites, o sea
lim,_,q- j(z) = —o0, se lee el limite cuando x tiende a cero por la izquierda es que la funcién j(x) "toma" el
valor menos infinito.
Por otro lado.
Definicién. Una funcién es continua en un punto, cuando los limites laterales de la funcién en el punto dado
son iguales. Y se dice que la funcién es continua en ese punto.
Por ejemplo.
j(1.001) = 0.499 250624 313 155578 79
1~ 1+
7(0.9) = 0.5820 j(1.1) = 0.4306
j(0.99) =0.5075  5(1.01) =0.4925
7(0.999) = 0.5007 5(1.001) = 0.499 2

j17)=05=35 j(1")=05=1
O sea,
lim,_,;- j(z) = 0.5 (ver columna izquierda) y lim,_,;+ j(x) = 0.5 (ver columna derecha).
Como son iguales se dice que la funién es continua en el punto x = 1 y se escribe:
lim,_,1 j(x) = 0.5 (sin el exponente - o + que indican lateralidad).

Tarea obligatoria 03.

El profesor le indicara si se trabajo en grupo o en forma individual, asi como que ejercicios resolver en clase.



La tarea obligatoria 03 es individual y se entregara en la fecha y lugar que les indique el profesor. El documento
debe contener e indicar: Tarea 03 de Introduccién al Calculo, Nombre del alumno, matricula, las preguntas y sus
respuestas bien redactadas (en la sesién 3 tiene el modelo de pregunta-respuesta).

Seleccione sus cuatro digitos decimales de la Tabla de digitos m,c,d,u de los alumnos en la pdgina del curso) y
asignelos a (baje el documento PDF del disco compartido que se le indique):

Matricula: 0000000000

’ITLO:O
COZO
d():O
U():O

M() = max(mo, Co, dQ, UO)
NO = min(mo, Co, d(), UO)
1. Sea la funcién f(z) = mozMo — Z—ZxNU + (=1)" mq (do).
a) Determinar el grado de f.
b) Determinar la paridad de los monomios de f.
c¢) Determinar la paridad de f.
d) Determinar los monomios crecientes o decrecientes de f.
e) Determinar los monomios que no son crecientes, ni decrecientes de f.
f) Determinar el dominio natural de f y su rango correspondiente.
g) Determinar las raices reales y la factorizacién correspondiente de f.

2. Sea la funcion

a z < —Mj

_ mo(zz—z)
g(z) = No(5=22) |2| < My
I} z > My

a) Determinar las discontinuidades, fijas y removibles.
b) Determinar las constantes o y 8 para que la funcién ¢ sea continua. Si no se puede hacer una funcién
continua, explicar y terminar el ejercicio.
Con la funcién continua:
c¢) Determinar el dominio y rango de la funcién.
d) Determinar la paridad de g.
e) Determinar las raices de g.
f) Determinar los intervalos de monotonia de g.
g) Determinar si la funcién g tiene intervalos donde no es creciente o ni decreciente en su dominio.

3. Sea la funcién ) ,
—23 + 2 (No) 22 + upx? — (No)“ = — 2 (ug) (No) = + ug (No)
a3 — Noa? 4+ ugz — Ny (ug)

h(z) =

a) Determinar las discontinuidades, fijas y removibles.

b) Determinar la expresion equivalente sin las discontinuidades removibles.
c¢) Determinar las raices.

d) Determinar el dominio y rango.

e) Con algunos puntos, esbozar la grafica de h.

f) Determinar las asintotas verticales.



