1112042 Introduccion al Calculo

TEMAS

Limites de Funciones trigonométricas.
Para calcular limites se usan dos aproximaciones especiales para angulos muy
pequenos:
sinf =~ 0
cosf ~ 1 — Lp2
2

Las cuales auxilian en el célculo de los limites trigonométricos, ya que:
limg_g 3130 ~ limg.g z =1.
1- (1 16?) . 102

= limg-o 7

~ limg,g ——*—=

limg_g —I_CQOSB

= %limgaoe = 0.
Por ejemplo:
Determinar los limites:

s1n 0

a) limg

b) limg. sec(@).

RESPUESTA de a)

Por medio de la aproximacion del seno para angulos pequefios se tiene:
) llmg_,o Sm 26 ~a) 1im9_,o g—z = limg_,ol = 1.

RESPUESTA de b)

Usano la eqquivalencia de la sec y el coseno:

b) limg.o sec(0) = limpo ——

cos(B)
Por medio de la aproximacion del coseno para angulos pequefios se tiene:

: 1 ~ 1 1 _ 15 1
llmg_,o _cos(é)) ~ 1lm9_>o —1_%92 = 1lm9_>o —1_%92 .
Note que el divisor se puede calcular:
limgo (1 = 46%) = limg.o 1 —limgo 262 = 1-0 = 1.

. 1 _ 1 _
Por tanto limg.o e T 1T L.

O sea, limg. sec(f) = 1.

Férmulas trignonometricas:

Suma de cuadrados

sin%6 + cos?0 = 1

Suma de angulos:

sin(a + b) = sin(a) cos(b) + cos(a) sin(b).
cos(a + b) = cos(a) cos(b) — sin(a) sin(b).
Doble del angulo:

sin(2a) = 2sin(a) cos(a)

cos(2a) = cos?(a) — sin*(a).

(usando la suma de cuadrados)



